Notes de Calcul
Unité 5 -
Logarithmes et ses dérivées 
Mme Tarasenco
Nom:  _________________________

Fonctions réciproques et logarithmiques
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Comment trouver des fonctions réciproques :

1. 
2. 
3. 
Ex: Trouve la fonction réciproque de
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NB:
On exprime la fonction réciproque comme
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, elle n’est pas la même que 
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. “-1” n’est pas un exposant.

Le graphique réciproque est trouvé en échangeant les valeurs de x et y.
Le point 
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 devient le point 
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. On peut aussi obtenir ce point en faisant une réflexion par rapport à la ligne 
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La fonction exponentielle
[image: image7.wmf]x

a

x

f

=

)

(

a une fonction réciproque qui est appelée la fonction logarithmique avec une base de a.

Exp:
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Réc/Log:
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NB: 
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Lois des logarithmes
1. 
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2. 
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3. 
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4. 
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Évalue :  
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Graphique d’un logarithme
Les graphiques de toutes les fonctions logarithmiques passent par le point (1,0)








Logarithmes naturels
Ceci est un logarithme avec une base de e.
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Propriétés (suit les mêmes règles des log)
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Ex: Résoudre: 
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Ex: Trace le graphique: 
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Dérivation des fonctions logarithmiques
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Preuve: 
Soit 
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Différenciation implicite donne







Ex 1: Trouve la dérivée de :

a) 
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b) 
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Ex 2: Trouve 
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Ex 3: Trouve
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Ex 4: Trouve 
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Ex 5: Résoudre (ex 4) utilisant les lois des logarithmes





Ex 6: Si  
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Quand la base n’est pas  “e” 
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Preuve: 
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NB:
Ceci est une raison d’utiliser “ln” en Calcul car sa dérivée est plus simple.

Ex 1: Trouve 
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Fonctions exponentielles et logarithmiques
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Preuve: 
Utilise 
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Ex 1: Trouve 
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Ex 2: Trouve 
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Ex 3: Trouve 
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Limites

Les limites exponentielles et logarithmiques sont faciles car ces deux fonctions sont continues. 
Trouve 


a) 
[image: image48.wmf]=

®

x

x

e

0

lim



b) 
[image: image49.wmf]=

®

x

x

log

lim

100



c) 
[image: image50.wmf]=

®

x

x

5

lim

3


Trouve

a) 
[image: image51.wmf]=

¥

®

x

x

e

lim



b) 
[image: image52.wmf]=

-¥

®

x

x

e

lim



c) 
[image: image53.wmf]=

®¥

x

x

log

lim



d) 
[image: image54.wmf]=

®¥

x

x

ln

lim



d) 
[image: image55.wmf]=

-¥

®

x

x

log

lim


e) 
[image: image56.wmf]=

+

®

x

x

log

lim

0


f) 
[image: image57.wmf]=

+

®

x

x

ln

lim

0



g) 
[image: image58.wmf]DNE

x

x

=

®

log

lim

0


Dérivation logarithmique
Le calcul des dérivées des fonctions complexes peut souvent être simplifié en utilisant des logarithmes. Cette méthode s’appelle « dérivation logarithmique ».
Ex 1: Trouve 
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Étape 1: Prend ln des deux côtés





Étape 2: Dérive implicitement


Étape 3: Résoudre pour 
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Ex 2: Trouve 
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On utilise cette méthode aussi pour trouver les dérivées des fonctions du type 
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Ex 1: Trouve 
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Ex 2: Trouve 
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NB: 
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